MPSI Comparaison des suites 2025 Exo 08

Exercice 1. La suite réelle u tend vers 0. Calculer la limite éventuelle de la suite v :

1.
In(1 + 2tan? u,,)

Un = sin? u,,
2.
In cos(2uy,)
Un = 302 _ 1
eUn — 1
3.
(YT FBuy — 1) (YT F bum — 1)
" u2 4 2u3
n n

Exercice 2. Donner un équivalent simple de la suite u :

1.
u, =n(V5—1)
2.
U, = (332 —2/3)"
3.ae R\ {1}:
1
n=1 — -1
U 0g, <a+ n) oga+%(a)
4. a>0: 1na
Up = a®Tn — <a—|—)
n
5. a,B €R, cosa#0:

Exercice 3.

1. La suite u tend vers 0. Calculer la limite éventuelle de la suite de terme général

1
(cos Uy, ) sin? un

2. La suite u tend vers 7. Calculer la limite éventuelle de la suite de terme général

(tan Uy, ) cotan(4uy)

3. La suite u tend vers a € R*. Calculer la limite éventuelle de la suite de terme général

TUn

<2_un>tan %
a

4. La suite u tend vers +o0o. Calculer la limite éventuelle de la suite de terme général

( In U, > Up 1N Uy
In(u, + 1)

Exercice 4. On consideére la suite u définie par récurrence par ug € |0, 1] et

2
Vn > 0,upt1 = Up — U,

1. Montrer que cette suite converge vers 0.
2. Trouver un réel « tel que uy, | — u; tende vers une limite finie non nulle.
3. Utiliser le théoreme de Cesaro pour en déduire un équivalent simple de w,,.



